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Notes importantes :
— Aucun document autorisé.
— Il sera tenu le plus grand compte de la rédaction, de la clarté et de la précision des
démonstrations dans 'appréciation des copies.
Exercice 1 (Questions de cours sur les permutations)
1. Donner la définition du support d’une permutation.

2. Soient 0,7 € &,,. Démontrer que si suppo N suppt = () alors o7 = 70.

Exercice 2 Soit 7 une transposition de &,,.

1. Montrer que 7 peut s’écrire comme un produit de transpositions échangeant deux
entiers consécutifs.

2. En déduire que I'ensemble des transpositions échangeant deux entiers consécutifs
engendre G,,.

Exercice 3 Soient C3 la base canonique de IR® et u = (1,1,1), v = (2,3,4) et w =
(4,9,16) des vecteurs de IR
1. Calculer dete,(u,v,w).

2. En déduire que (u,v,w) constitue une base de R>.

Exercice 4 Soient a = (ay,...,a,) et b = (by,...,b,) des vecteurs de IK" (IK = R ou
Q) et

CL1+b1 b1 b1 bl

bg a2+b2 bQ b2

A : ; ; : : ;
by b, a,+b,

1. Exprimer A,, en fonction de A,,_;.

2. En déduire A,, en fonction de a et b.

Exercice 5 On considere la matrice

12 22 3? n?
22 3 £ (1)

M = : : : : :
(n—1)  n? (n+1)2 ... (2n—2)?
n? (n+1)? (n+2)* ... (2n—1)?

1. Montrer que det(M) =0 sin > 4.
2. Que peut on dire pour n < 47?7



